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Florian premyslel, jakou kytici necha mamince uvazat ke Dni matek. V kvétinarstvi
podle ceniku spocital, ze at koupi 5 klasickych gerber nebo 7 minigerber, kytice bude stat
po doplnéni ozdobné stuhy stejné, a to 295 korun. Pokud by vSak koupil jen 2 minigerbery
a 1 klasickou gerberu bez dalsSich doplnkii, zaplati 102 korun.

Kolik stoji jedna stuha? (L. Simiinek)

Mozné FesSeni. Ze zadani plyne, Ze 5 klasickych gerber stoji stejné jako 7 minigerber,
tedy zZe cena klasické gerbery a cena minigerbery jsou v poméru 7 : 5. Pokud cenu klasické
gerbery znazornime 7 stejnymi dily, cena minigerbery bude odpovidat 5 takovym diltim.

Cena nakupu 2 minigerber a 1 klasické gerbery predstavuje 2 -5+ 7 = 17 téchto
dilt, 1 dil proto odpovida castce 102 : 17 = 6 korun. Pét klasickych gerber, resp. sedm
minigerber stoji 5 -7 -6 = 210 korun. Cena stuhy je 295 — 210 = 85 korun.

Hodnoceni. 2 body za zjisténi, Ze ceny klasické gerbery a minigerbery jsou v poméru
7 : 5; 2 body za zjisténi odpovidajici rovnici 17d = 102; 2 body za odvozeni ceny stuhy
(d=6,295—-5-7-d=85).
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Na stole lezelo Sest karticek s cislicemi 1, 2, 3, 4, 5 a 6. Kamila ze tii karticek slozila
trojmistné ¢islo, které bylo vétsi nez 500 a bylo délitelné ¢tyimi. Filip ze zbylych tii karticek
slozil trojmistné c¢islo délitelné tfemi i péti. Kamila pak obé trojmistna ¢isla secetla a Filip
si v8iml, Ze tento soucet je trojmistné cislo, které se c¢te stejné zleva jako zprava.

Ktera ¢isla mohli Kamila s Filipem slozit? Urcete vSechny moznosti. (L. RuZickova)

MozZné reseni. Filipovo ¢islo ma byt délitelné péti, proto z nabizenych ¢islic musi na
misto jednotek pouzit 5. V Kamiliné ¢isle se tedy 5 vyskytovat nemutze. Zaroven ma jeji
¢islo byt vétsi nez 500, musi tedy mit na misté stovek ¢islici 6.

Filipovo ¢islo ma byt délitelné tfemi, tzn. jeho ciferny soucet ma byt délitelny tremi,
tedy soucet prvnich dvou ¢islic mé po déleni tfemi davat zbytek 1. Z nabizenych cislic tak
Filip mohl slozit ¢isla

135, 315, 345, 435.

Kamilino ¢islo ma byt délitelné ¢tyimi, tzn. jeho posledni dvojcisli ma byt délitelné ctyimi.
7 nabizenych ¢islic tak Kamila mohla slozit ¢isla

612, 624, 632.

Zaroven ma platit, ze ¢isla pouzita ve Filipové ¢isle nemohou byt v Kamiliné ¢isle, a naopak.
Filip a Kamila tedy mohli slozit néasledujici dvojice cisel:

Filip 135 315 345 435

Kamila 624 624 612 612

Soucet 759 939 957 1047




Jediny soucet, ktery se ¢te zleva stejné jako zprava, je 939. Filip slozil ¢islo 315, Kamila
slozila cislo 624.

Hodnoceni. Celkem 1 bod za zjisténi, ze Filipovo ¢islo konéi ¢islici 5 a Kamilino ¢islo
zacind Cislici 6; po 2 bodech za uréeni moznych Filipovych, resp. Kamilinych ¢isel vy-
hovujicich podminkam délitelnosti; 1 bod za vybér moznych dvojic, urceni jejich soucti
a doreseni.

Pokud resitel prehlédne nékterou z podminek a kromeé jediného mozného reseni uvede
dalsi (napf. 632 + 145 = 777), udélte nejvyse 4 body. Za spravné feseni bez zdtvodnéni
udélte nejvyse 2 body.

Poznamka. Soucet vSech Sesti danych cislic je délitelny tfemi a ciferny soucet Filipova
¢isla ma byt délitelny tfemi, proto i ciferny soucet Kamilina ¢isla musi byt délitelny tfemi.
Tento poznatek ve vySe uvedeném reseni vylucuje moznost 632 mezi Kamilinymi cisly.

Z7-11-3

Sestrojte kruznici se stfedem S a polomérem 3cm. Sestrojte dva navzajem kolmé
prumeéry AC' a BD této kruznice. Sestrojte rovnoramenné trojuhelniky ABK, BCL,CDM,
DAN tak, aby:

e zikladnou kazdého trojuhelniku byla strana ctytuhelniku ABCD,
e zikladna kazdého trojihelniku byla shodna s vyskou na tuto stranu,
e 7zadny trojuhelnik nepiekryval ¢tyriuhelnik ABCD.

Ze zadanych udaji vypoctéte obsah mnohotthelniku AKBLCMDN. (M. Krejéovad)

Mozné reseni. Rozbor:

Usecky AC a BD jsou shodné, navzajem kolmé a st¥ed kazdé z nich spljva s jejich pri-
seC¢ikem. Proto body A, B, C, D tvori vrcholy ¢tverce. Trojihelnik ABK je rovnoramenny
se zakladnou AB, proto jeho vrchol K lezi na ose tsecky AB. Osa usecky AB splyva s osou
usecky C'D a na této piimce lezi také stied S ¢tverce ABCD a vrchol M rovnoramenného
trojahelniku C'DM. Obdobné pozorovani plati pro trojici boda L, S a N.




Konstrukee:

e Kruznice se sttedem S a polomérem 3 cm,

e navzajem kolmé primky prochézejici bodem S, prisec¢iky s kruznici oznaceny A,C
aB,D,

e Ctyfthelnik (¢tverec) ABCD,

e kolmice k pfimce AB (totozna s kolmici k pfimce C'D) jdouci bodem S, pata kolmice
oznacena O,

e bod K na poloptimce SO ve vzdélenosti |AB| od bodu O,

e trojuhelnik ABK,

e ostatni body a trojihelniky obdobné.

Vypocet:

Mnohotthelnik AKBLC M DN je slozen ze ¢tverce ABCD a ¢tyt navzajem shodnych
rovnoramennych trojuhelniki ABK, BCL, CDM, DAN.

Trojuhelnik ABK ma jako zakladnu stranu ¢tverce ABC' D a odpovidajici vyska je s ni
shodna. Proto je obsah trojuhelniku ABK roven poloviné obsahu ¢tverce ABC'D a obsah
celého mnohothelniku AKBLCM DN je roven trojnasobku obsahu ¢tverce ABCD.

Ctverec ABCD je thlopfickami rozdélen na éty¥i navzajem shodné trojihelniky ABS,
BCS, CDS a DAS. Kazdy z téchto trojuhelniki je pravouhly a rovnoramenny s rameny
délky 3 cm. Obsah ¢tverce je tedy roven

Obsah mnohotihelniku AK BLCM DN je tedy roven 3 - 18 = 54 (cm?).

Hodnoceni. 2 body za rozbor a provedeni konstrukce; 4 body za vypocet, z toho 2 body
za urceni vztahu mezi obsahy trojuhelniku ABK a ¢tverce ABCD, 2 body za vycisleni
obsahti ¢tverce a celého mnohothelniku. Vypocet zalozeny na pouhém meétfeni v obrazku,
resp. spravny vysledek bez zdivodnéni nehodnotte.



